Niveau 1

m On a tracé dans le plan muni
d'un repére orthonormé les
courbes représentatives des fonc-
tions f et g définies sur R par :
flx)=—=x2+2x+4 et
gx)=-x+4.

a. Etudier algébriquement la posi-
tion relative des courbes 6 et G,.
b. Calculer I'aire du domaine en vert en unités d'aire.

m On considere :

In(5) g* 4 4 In(5)
_Io e*+6d et J= I

a. Calculer I + JetI-2].
b. En déduire les valeurs de I et J.

e’f+6d"C

m}' et g sont les fonctions définies sur I'intervalle
1 ; +oo[ par flx) = g _:f et g(x) =

On a tracé les courbes repré-
sentative ¢, et G, de [ et
g dans le plan muni d'un
repére orthonormé.

1. Conjecturer la position
relative de G, et 6.

2. a. Montrer que, Vx > -1 :

fix) - glo) =7

b. Valider ou infirmer la conjecture du 1 et calculer
la limite de f(x) - g(x) lorsque x tend vers +co,
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3. Pour A € [0 ; +eof, 0N note I = ju u—-dx.

a. Interpréter géométriquement I'intégrale I,

b. Calculer [,

c. Déterminer la limite de I, lorsque A tend vers +c.
Interpréter ce résultat.

Niveau 2

) observons avant de calculer !
Marie affirme qu’elle peut calculer en moins de 3 minutes
les intégrales suivantes.

| Info

i 1
Pour 1, on note IU ﬁ uxdf:{ |
_ iodx = i 3 = 2x)
‘li_ju.r+l Iz_jo(xﬂ. T jdx

L 2, = [t
13_I [x+_1_4e ") X 14—J-Ue dx

; 1 4
= 2x —
15—_‘-0?9 dx 16—I0x+1dx

® Quelle stratégie utilise Marie ?

@ En moins de 30 secondes et sans calculs !
On considére la fonction ¢ définie sur [0 ; +oof par :

o(x) = j;|n[1+r2)dr.

a. Déterminer ¢(0).

b. Justifier que ¢ est dérivable sur [0 ; +oof.

c. Déterminer ¢’(x) pour tout nombre réel x de [0 ; +oo.
d. Etudier le sens de variation de @.
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a. Find the real numbers a, b and ¢ such that:
b c
—_——s.
F=1. (E-4F

A function fis gwen by x >

Vxe]l; +oof, f(x)=a+

4
b. Find 1 = [, f(x)dx.

Niveau 3
m Des aires égales ? @ (1) est la suite définie sur N par :
[ et g sont les fonctions définies sur I'intervalle [O ; +cof par : Uy = _I'; 1‘:_‘:_‘\_ dx

fix)=In{x+1) et glx)=In(x+ 1)+ 1- cos(x).

Dans le plan muni d'un repére, on note fgf et ‘Gx les courbes

représentatives des fonctions f et g.
® Comparer les aires des deux surfaces colorées.

e Montrer que la suite (u,) converge
et déterminer sa limite.

m Calculer u,, + uy . 4,

puis encadrer i,

(X Formule des trois niveaux
[ désigne une fonction polyndme de degré inférieur ou égal a 3,
a et b désignent deux nombres réels tels que a < b.

e Montrer quej f(x)dx —-——[j (a]+4f[a+b)+f(b)]

m Ecrire fix) = px3 + gx2 + rx + s

oll p, g, r et s sont des nombres réels.



